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[ Арифметические группы : общая теория-
[Разныетипы арифметических и тарифмстинских решеток в РОДА- - --
--

⑤ПреждебрaишкиeгрдnнЫишйеныкфн , чемоданные
И классификация Пита-

ад. Подмн-во Ф с V - евкл. вект. пр-во назыв .

системой корней,
если вып - след . усл

-я :

(1) Ф # ¢ ; rКФ = dim V ; ( все VE
Ф не равны 0 )

,

(2) ЖЕФ Ra (D) =Ф , где ВЫ =p- ИВ ×
(d.D

'

③ 2,13 ЕФ ⇒ Вер) - р = t.tn , где TE»
-

_ -
- .

- -

Из ④ следует ,
что 2.C-Ф ⇒ -2 C-Ф

. Из (3) : если 2 E Ф и td ЕФ,

где TEIR ,
то t E S 11 ,

11,12} .

Она .

Система корней назыв . приведенной ,
если из того ,что

2,12 ЕФ следует , что t - I 1 .

Др . Группа Вей ля системы корней W СФ) = (ру («Ф1.

Камера Вейля - это фунд .

многогр . Конус для WСФ) A V .

Пф. Пусть G - св. Ин ам- K- группа ; S - Макс K- расу . Тор;

SП
, гдеТ- максимальный пор ; ФС 8, G) обозначает мн. -во

нетрив . характеров Юра
51 СТ отн . при соед . предст . группы G.

( Характер у C- ХЫ)
-

характер Тора S
"

относит (илив ) предст.

д группы G ,
если 770

: 96)✓ = ХЫV hts C-8 )
.

Тогда Ф (5. G)
- сий

. корней в Х (5)④ IR ; она неирнв .

,
если

G- K- ты, W
66) : = NG 125) тви- с W (106,6)) .

Более того
,

ФСТ
,
G) - привед .

система корней .

Система 106
, G) неирив ⇐ 6 - почти проста .

Группы G и 61 имеют один. схемуДынкин
⇐ Gибуди

.



Схемы Данкина (для простых
E-групп) .

-

-

базаG-

Ан о-о-о - - - -
o_O 2

,
= е,
-Ег

, Lz= Ег
-Сз .

. _ ,

2и -1
= Ен-ГЕИ

-
-
-

4 - ЕжEHEERntt.ro}

B.
„

о-о-о
-# 21=912,22--4- Ез , 2*1=1-1-1,2--1

141 - бг , и-1,41=1

[
и
о-о-о -

- -
- ¥0 2

,
= G-Ег

,
- - .tn-1=1-1-1,1--24.

n- I

Вп в-5-й
.
. -
о

4=9-4
. .

- ли -1--1-1
-а

,

и
dn = Еи -1 tlh .

-

:

-
Пусть теперь G-анг .

К-группа ,

- Й - алгебр . замыкание поля в;

Г = Gal ( ПК)
. Тогда Г действует на Д - системы простых корней.

( Простые корни - это такие положит. Корни ¥ сумме положит .

корней )

Пусть До св - соотв. Макс - K -рану- тфу SCT .

На схеме Дынкина будем отмечать (кружочком .
. ) выделенные

орбиты ЦТ ,
не принадлежащие До .

Тип Вы
-25

•-•-•-7
. .

о-о# Описание : 502
„ „
(К , g) ,

--
це д - квазр. форма

✓ вершин и-r

выделенные вершины : 1.2
.
. .

,
г
.

арии индекса r

Пледы . Из классиф-Тита следует , что все ариям . падгр .

Та lsom ЦРУ будут простейшего типа . ( Соотв. алгебр k -группа
имеет тип Bn

,



⑥ Кватернионные алгебры
-

Пусть Кс в поле с МЛК) =о
. Кватерн алгебра над k - это

4-мерная центр алгебра D =DСа, в) с базисом 1, I, J , К , где

II. a
,
d-
'

= в , IJ
= - JI = К

,
КE -ав

.

Заметим
, что

6.1) = Mat.lk) , це 1=119) ,
I -- ( 71)

,
5-(%)

,
К = (91)

.

Известно , что всякая кваторн . алгебра D либо изоторфна Марек}
либо явл. алгеброй с делением .

Во всякой кватерналг . D есть анти- автоматизм 9 ↳ др , для

Которого мн-во неизв тоже есть поле К:

# +BI-ICT.tl#--A-BI-CT-Dk,lpgT--q*pFEauD--MatIk)
,
то [ G)

*
= ЕЕ йв)

.

Норма панд : N (g) = qof.ch ,

Tr(g) = 9-197 Если D= МАЛЫ
,

то Ма) = Ленд) , Trlq) = traalq .

Мнво SL
,
(D) = {QEDING) = 1 }

.

Если D= Matzlk)
, то

SL
,
(D) = 5124) .

Пусть Ок - кольцо целых в поле ап-чисел
К

. Порядок в D -

это Он-подмодуль
О CD

, т
. что 0 - под кольцо с 1 и 207 =D

ну K.

Напр .

,
Мажор - всегда порядок в МАЯК) - Если DEDCa.es

,

где а ,
в Е %

,
ты все кват

.
С Коэф. из вк образуют порядок 8D.

Группа единиц порядка 0 : 5410) = SL, (D) n 0 .

⑦ Arithmeti . hyperbdiclattiasviagnaternionalgeb.ms-
--
-

KeE - поле анг. чисел .

Еху) -Ё, # aij - yj ( ад = - ат ED) -Ей-ей.

Форма на D?

Пусть И#D) - группа автоморозно
в Дм и формы F ,

И LF , о) - падчр ИСЕР) , сохраняющая Ок
-решетку Om, где

0 сD - порядок .



Если D=МАМЫ
,
то И LF,D) ± 04,1 ) , где

F- (х ,g) = Нмз) E - 1) J ,
1- вау) - невыражу .

Синт блин.
-

форма
на ДР , це ДЕ = { ХЕТ / х I = ± х } ,

и

15= DI ДЕ ; d.ru/5--2m .

( на ДТ : х (I- 1) =D

Пусть теперь В# МАМ) и ДЦП -Mat.IR) 7 ДА:b↳ IR
.

Путь Е - допустима , те - имей сиги- ну IR ( чт -1, 1) и

[I (zm
,
о) 7 б#id :

k↳ IR . Тогда снова сущесвует 1 , ↳ов .

Нашей форме
F ( с другим

соотношением) и ИСЕ
,D④
В = 011

где оЦК)
= Ozm." ,

CLR) .

Тогда PUCF ,
= ИСКО) n Роли .

,
CIR) - решетка в Вайн

")
-

Все группы
Г ~ РИСЕ , о) - артом . решетки# типа .

Данные ариям . группы соответствуют алгебр . К - группы «д.
Помимо них мы получаем ариям группы

типа I , соотв- группам

#2.1 , где
и = Zm -1 ,

т -нечетко
у
Тита

"Д . це
и - ж . . .

н - что } GIIEEia.ae»


