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I. Меры , мера Хаара , дискретные группы , решетки , Фунд .
-

области
, эргодчгнойь , ещё 2 версии теор Ратнер---

II.Нерчинской
IV. ОКРУЖНОЙред
I эргодигеские действия групп
- -
-
-

IЭргодические теоремы : Hopf ,
Мооre and Howe - Моте

-
-

VI. Теоремы Ноне - Мате в более
общем случае

-\
-

"

Приложения теоремы Мура
:
-ЖйкосьMосоВ

-
--

- -шейка
② TдренaЖшатиMоЮВf - KazhdaйsPт

)

Тед .

( Мостов "
1968)

-=

Пусть М, = НУ, и М
,
= Нур

.

-

компактныегиперболы
ческие многообразия.

приТогда n» (B) (С) (D)

(A)
5=5 ⇐ МРЕТ⇐ ЦЁМ# Эдc- Райкома,

что E-grsg?
ii.шо ЖДЁТЕ: ¥?

-

-

I 11



-а
← easy

!4 кита :
топология!

» ЁшкинЁЁ:# м
.
ЙЁЁЁ ДЕК:

"

② -

pseudo-isometryib.IT/.Ep----
-

+→ дет .

-
дни→дни - К- auasi - d- ПФФ диф пв . ↳ 0167) - К- 922¥

,

④ Зы Зы ред. как Рой ЮЩ
↳
ТАМ эрозию ↳ ред пв .

↳
АВЕ) и ПЕА

и либо Нож - Мож Thrnm ,

⇒ЕЕ lson.CH?
⑤ либо теор. Хонда- Акопова про эрт

. код- потоков на йух (c)

Ленд 1) Isom (Нп) = Санди
") : = 676

"-7.

2) QI (НУ = Qconf (51) .
- -

-
-

- -
-
-

-
-

-
-

ОУ a) Пусть IX. g) - метр - прва Геодезическая в Х = з :[a.ЁЙВлож
б) Квазигеодезическая = Б :[a.в] ↳ Х - QI-вложение .

- -
-
-
-

-

(Eollowing Martelli
" Intro to вот Торы

") ↳ тео

Тед . Псевдо - дом F :
Н" →Н

"

продолжается до F : ПГТ

Леди ( Моне -Mostowlemma) дааа, G)
(а,

Пусть F-- Н
"
→ Нн - псевдо ) квази-дом . Тогда 7 R

>отл

1- иод .

ЕСН
"

7 ! гиде
'

: кварц Не) CNp.tl/)tk

лент

'ЧТЕНИЕ.rs:79 ,
-.

Пусть F- псевдо -дом . Тыр Э
R >о :

f. l и штрих -ти ЖЕ образ ЕСН) при проекции
на 14 НО попадает на дугу длины

с R
.

Не)

иодвыпр . Й¥на



iii.
Тед BoundarymapA-¥6# Со#(51)
Тер . Пусть n > 3. Тогда quasi-confh.me E :S

"- '

→Едва

диф . n -в - Более того
, d.Правпод.ie?xs1:V-n.6x.ESh-tuV-VETxS

"

↳ ЕЛЕЕМ »
Задние При 2-2 Не выполнено уже про dxt.

А именно
,
7 гомеоморфизмы

51
: d.E = 0

Тедо .

(без док-ва) .

1) Пусть ЕЕ Ноты n ((51) . Тогда
F- c. К - Qcohfls

"")⇐ DF E K - Qcouf (TS
" " )

.

2) ЕЕ Qconf (5 ') и ДЕМОНЫ
")⇒ ЕЕ 6718

") .
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Excentricitgfund.us

§
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Н
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Ленд Г 251=011" эргодигно

Док-во : По теор.

Ноwe -Моог
,
если Не G некомп подгр ., то

НА Нг эргод .

По ленте из лекции
5
,
Н 3.§ ⇐ ГАННэрг.

.

В данном случае применим эти рассуждения для Н =P

Заметим , что 5¥- Н
"
= Ер ,

где G = Бы (НЧ = Ротик)

→
E - Да LE") = ЕЮ Омск)

.

Действительно
,

( ЯВНО не компакт)

6=75); G- = { (ха) ↳ Сахно .tt/fEFII?tso} .

Отсюда : техн-м ⇒ Е ЗМЕЁЙ go.sn -1=9 .
А

Заметим
,
что

Е
»

= Ек ,
те . ф -ция G-

(х) Пвл Г - инв .

( для
rs.sn -1 )

.

В силу эргодичности , Ер = const п . в .

П
-в
.

Если G- = 1
, то вопрос закрыт, т.к. тогда

dF- C- Сои 5-
,
FE Cons

.

Пусть теперь G. ЁС > г . Тогда в эллипсоид можно
Не n-2

выбрать К наиболее длинных пар -
й
, причем

b. 71 .

Заметим
,
что тогда имеется Т

- инв
.

К -мерная пить И ,
а

значит , и целое расслоение над
И явл Г - инв

.

Далее
, 6%47

"") = Пик , где # с Нк < E
d.

Здесь Нк = 6ч , где И с {E-о} . Ником пакт
К -мерная

Отсюда ( снова по теор Н-КУЧЕЙ :
Г ГрадМнк?

② SLW-peeuei-aabs.CI

Тед ( Зигель ?) Пусть µ - мера Хаара
на G = SLnl.IR) , и пусть

{ : =
Shn %↳(=)

- пространство унимод. решеток в
IR?

( чайный жор Бореля - Харин
-Чандра цы) Тогда

µ (Ln ) < + ао .

Декада : Основано на построении
области Зителя ( Siegel set) .

Допей основано на теореме Мура , теореме
Дани - Маргулиса .



Пусть
И E ДСП) - нетрив уныл. эл -1 Для всякого хе {n

и компакта
С C- вы Положим

# { К c- 11 , .
. ,
т } ( гекх C- С }

g. (х)
= lin.int_-
т→ - т

- - - - -

Тед (Дани
- Маргулис)

Пусть И E S↳ (R) -уныл . , хе
2 . Тогда 3- компакт СЕ вы ,т.п . ох)».

-
- -
- -

В Силу теор .
Д- М и того , что

2 можно покрыть
счетным числом

Компактов ,
можно найти С : де

30 на мн -ве погон - меры .

-

Пусть ус = 1с
- характ . ф - ция

мн- ва С . Тогда др

{ни
a- 2¥ !

#ЁЁам» =

m

=
вк inf £ {( Хи-к

* Риге .
.
.

+ Хи-2) dµ =
m → -

=L:# ИЁ Джи)
-

= втц ¥ Ё, МЫ
") =
µ с - .

m→ -

Таким образом , дс C- И ( Ln , µ) .

Можно показать , что

де является и - инваршинной ,
а значит по пор . Мура

дс =
сон# н -

в
. Тогда в сон# . dµ = S go.hu = сам -

µ(2)
сна

.

✓ 2 Lu 17

(A) о

③kazhdauispropertytlyu.fiG- → И (4) - унит. пр - e
пок -комп -

помол - гр . G .

Если для всякого компакта
К C-G и в много Е > о 3 едины.

вектор И C- 71 : Иди - и На Е Кдек , то говорят , что
в

имейлы
.



Свойстве , Группа G имеет свойство Каштана (т) , если

для
всякого унит . пр- я , имеющего

почти инвар . векторы ,

сущесв . и
настоящие инв. векторы .

Тед ( Каждии)
( с конечным

центром)

Путь G- связная ты xp .
Ли

,

все факторы которой

имеют rauk# 72.
Тоца G имеет свойство СТ) .

В части , SLnl.IR) имеет
свво G) при 73 .

amenable
⇐ К(G) имеет почтиафтер Группа в аменабелька инвар. векторы

Мрлд . Пусть G- гр
- Ли

. Тогда G-компактна ⇐

G isamena.be и имеет св-во Кандана СТ) .

Задел. ( эргоцигность
? )

Пред . Пусть
Т - дилер - группа со

свойством E) .

Тогда
в % имей свво ⇒

⇒ Кг
,
»
- конечная группа

$ г - конечно порождена .

Студи Fn не имеет
св- ва G) при n 72 -

Тед (Каида н ;
чайный случай для 6=523412

))
.

6=513412) обладает
свойством E) .

Даш путь R -{(во}#) } E К , Н = КИЕВ.11

- -
-

_
.

-
- -

- -

Лета пусть s : н → ИН) : да {(¥f¥¥))
унгт - пре .

'

,

имеющее почти инвар вектор. . Пусть д '
- G → ИЕН)

" уши т - пр -е
'

Тогда 7ч# о инвар. относ .IR
? 1. тогда 91 и имеет почти инв

векторы ( Следует из
того

,
что

d.G) имеет нив)



Тогда 710 ,

инв - й относ .
R = ПР .

По теор . Мура

вектор 5 неиодв для всей группы
G. РТ

Пред . Группа 512
(R) не обладает св -вом G) .

Жива. Пусть Г с PSL.CN
- ТЕЗЕ#и , НЦ

- ii.

Тогда
Г либо ПЛ Sg) ,

либо Т = Fn - свободная
Чеаберева группа

.

В обоих случаях ПЕТР 3 бесконечен , те . Г не

обладает
св - вот G) . Из следующей теор .

все следуй .

В

Тед . Пусть G- группа
Ли со св- вом Ст) ; Т LG реш.

Тогда
Г обладает

св.-вом СТ) .


