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I. Меры , мера Хаара , дискретные группы , решетки , Фунд .
-

области
, эргодчгнойь , ещё 2 версии теор Ратнер---

II.Нежданной
IV. Жадничайте

Дружеские действия групп
- -
-
-

① Джедайдейственность
←
со счетной базой .

Пусть НА Х
, где ( X.µ) - изм . пр- во ; и µ яве.

Н -инв
.

Тогда в {годично , если всякая Н - инв
.

ЁЙ = со nst

µ-н-в .

I
'

НИ = и ⇒ µ (И) = О или µ ( Хм) -0 .

Петле 1 НАД ⇒ µ -почти
все орбиты Нх планы

в мрр
-

"

( µ (XI { ХЕХ ( Их плотно }) - о )
.

Док-во : Можно считать , что Прр (µ) = Х .

Если µ СИ) # О ,
то µ ( НИ) ¥0 .

Более того
,

НИ = И
"

явл
.

Н -инв ⇒ µ ( хм
' ) = о

.

Пусть Х = i. И i , где µ (и i) > о



Тогда µ (НЧ) > о и µ (Xl НИ ;) = о . Следовательно,
-

µ (XI ✓ Ни) = О .

Данное мн- во явя .

мн -вом точек

=L с неплотными орбитами .

Дейс
.

,

-I для всякого XEV
и всякого i > 1

(Х )
,

Нит) ) изи ван : х C- h
-

ЧИП. Таким образом , для

(× Ад
всех х C- V верно ,

что орбита Их плот на
в Х

.

КТ

-

-

Летний Пусть G - Лок . комн.

топ - гр - (напр. , гр -

Ки)
,
и пусть

Не
,

H
.
С G - замки . подгруппы . Тогда

⇐
Нг в %, (

идея док-ва:

H
.
А Нг

эрг .

⇐ Не × на др#
эргод.

Док-ва: (G) µ) Пусть Нг 3%412 и пусть И СНГ явя
« ЦТ 42 Нг-инв . подмн.-вом . Тогда ПНИ) инв .

отн
.

"290 в @ ;µd прав» дсйивия Нг и левого действия 111 .

⇐µ.)
н.

✓ Действ
,
и

'
: = ТЫ , це И = { hiulh, c- Не} .

И
-

Знаем
, что U.hr - и = {h,и

'
11 h, C- Нг} .

% = { 611143 Если И
"

- Ки ' I
, то
ТЛИ ") = И , т.к.

2 И - hr -инв. 71264г . След .

, И
"

СИ
"
,
но{6--4,61%11} легко показать и обрати , + e. и ,

= и
"

.

µ = Мы? Мг
=Мн,

"М Тогда Пч (тт' (и)) - инвар - от левого

-
- действия На

. След , µ (ПТИЦ)) - о или
µ (4.1ПТН) = о .

( в силу эргод . Ма Инд .

Отсюда следует ,
что НИ Нг в G- эргодично .

Действ
, тогда Мтт

' (d)⇒

в силу того , что µ@ (wc G) = Мг ( Унд -

Ма = МММММ) .

( надо взять w = ТЁЩИ)) = ПРИ , те . ТЮ - И)

⑥µ , н)
G

* :*. )
НАШ)-Пдп)



Таким образом µ
,

= И
'
= ¥#М) . при этом thw -

w
.

Жи)

Тьуа мм) - цы)
. (51%7) = G) . Метлы)

0-сюда млн) = О ⇐ млн)
- 0 и

Мдм) = О ⑦ Мг(%
.

- Пгм) -0 .

Аналогично работает с проекцией на Н1
.

Фактически мы доказали , что Цзян,
Нлхнг }§ рр

② Эргодигикие теоремы : Хопра, Мура и
Хотя - Мура
-
-

Тер .

(Мооге Ergodicitythe.nu)

Пусть G = G
,
х

. .

-

х Gs - связная попупростая группа ли без

центра , где G- - связные простые группы
Ли (те - УЙДЕТ

④
однодр не

имеет нетрив.

Пусть Г
a G -решетка и

На G явл -

ненр норм . подгрупп
)

замкнутой некомп . подгруппой .

сд :

Тогда НА Glr
(ЕЁ r a Ын)

эрг .

Тед.

( teowe-MoorevigIDe.ca
theorem)

.

Пусть G - ФРЁ гр.
Ли без центра , Н

- гильбертово пр- во,

и пусть д : G → ИЕН) - унитарное представление
,
такое что

✓ 1- о инв
.
он ЖЕ) (те. 9167г) . . Путь при

не сущей. для всех 071

этом { дл CG , где И дл → - при
v. → - _ Тогда

( д (g) 9,1 → о для всех 9. ЧЕН .

Зале : В усл - теор. ди→ д
в G ⇐ И дых -дух 11 → о

для всякого
ХЕН

.

-



Рассмотрит частную ситуацию :

G. = PSL.GR) = Iвойск
) ;

Г a G - решетка ;

М = НУР - чиперб. нов-ть Кон .

объема;

#М = ЧЕ

Тед.

( Хопф = чайный сл. теф. Мура) .

Пусть gt - 1-параметр подр
.

в G= PSL.GR) ; и путь ТЦ -неком-
пактно

. Тогда gt Др». Чт . Отсюда ,

в части
, следует , что

геодезический поток ЗА и орицикл . поток ht действ - эргодигно

на поверхности M=НИ .

Дево : Основано на разложении Картона

G- = КАК , где К
-Максим .

компактная подгруппа

( в нашем случае К
= 502 ) ,

At - группа диагон.

матриц
с полож .

эх-тати и det (a) = 1 ка C- A
"

.


